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1. (4 pkt) Dla jakich wartości parametru m równanie

(2 log 1
2
m− 1)x2 − 2x + log 1

2
m = 0

ma co najmniej jeden pierwiastek rzeczywisty ?

2. (3 pkt) Dla jakiej wartości parametrów a i b wielomian W (x) = 2x4 + ax3− bx2 + 2x− 2
jest podzielny przez x2 − x− 2 .

3. (3 pkt) Rozwia̧ż nierówność
2x + 1− 21−x

1− 22−x
≥ 0 .

4. (3 pkt) Rozwia̧ż równanie

tg2 x + tg x = sin 2x(1 + sin2 x + sin4 x + . . .) .

5. (2 pkt) Dla jakiej wartości x styczna do krzywej y = x3 − 3x jest prostopad la do prostej
2x− 6y + 1 = 0 .

6. (3 pkt) Wyznacz taka̧ wartość parametru p ∈ R, aby funkcja f(x) = x3− px2 + 5x, gdzie
x ∈ R, osia̧ga la ekstremum dla x = 5. Zbadać, czy jest to minimum, czy maksimum .

7. (3 pkt) W trapez równoramienny o d luższej podstawie 3a i ka̧cie przy niej miary π
3

wpisano
okra̧g. Znaleźć pole tego trapezu .

zadanie dodatkowe

8. (3 pkt) Wyznaczyć równanie krzywej, która jest zbiorem wszystkich punktów p laszczyzny
równo oddalonych od dwóch danych okrȩgów:

x2 + y2 = 1 i x2 + (y − 4)2 = 4 .

Podaj nazwȩ tej krzywej .
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